


ABSTRAK

Setiap lapangan adalah daerah ideal utama. Setiap dacrah ideal utama tertutup
secara integral. Jika £ daerah integral komutatif dan Q{R) lapangan hasil bagi
dari R, Maka R adalah gelanggang Noether, tertutup secara integral di Q(R) dan
semui ideal prim tak nol dari £ adalah maksimal, Sctaip dacrah ideal utama
merupakan dacrah Dedekind. Pada wlisan ini dibuktikan bahwa dacrah ideal

utama merupakan salah satu karakteristik dari dacrah Dedekind.

Kata kunci: dacrah ideal utama, tertutup secara integral, gelanggang Noether,

daerah Dedekind.




BAB I

PENDAHULUAN

1.1 Latar Belakang

Studi tentang daerah Dedekind dimulal ketika pada tahun 1879 Richard
Dedekind memperkenalkan notasi ideal vang menjadi dasar dalam  teor
gelangpang. Dedekind mendefinisikan bahwa ideal adalab subhimpunan dari
himpunan bilangan bulat yang besar dari 1 tetapi bukan bilangan prima, yang
memenuhi suku banyak dengan koefisien bilangan bulat. Didalam aljabar abstrak,
daerah Dedekind atau gelanggang Dedekind merupakan daerah integral dimana
setiap ideal 1ak nolnva dapat difaktorkan menjadi hasil kali dari ideal — ideal prim.

Salah satu sifat yang dimiliki oleh gelanggang secara umum adalah bahwa
untuk setiap ideal maksimalnya merupakan ideal prim, sebaliknya belum tentu
berlaku. Tetapi dalam daerah Dedekind berlaku juga sebaliknya, vaitu untuk
setiap ideal prim adalah ideal maksimal.

Daerah Dedekind berada diantara dacrah ideal utama dan gelanggang
Noether. Daerah Dedekind ini memiliki banyak karakteristik, Paling tidak
terdapat tiga karakteristik dari daerah Dedekind vang dapat digunakan sebaga
definisi untuk menjelaskan daerah Dedekind.

Dalam pengaplikasiannya. daerah Dedekind ini banyvak digunakan dalam

pembahasan teori bilangan aljabar dan teori kurva.




1.2 Perumusan Masalah
Seperti vang telah dijelaskan pada latar belakang bahwa dacrah Dedekind
memiliki sifat vang tidak dimiliki oleh gelanggang secara umum dan memiliki
banyak karakteristik yang dapat digunakan sebagai definisi. maka dalam tugas
akhir ini akan dijelaskan tentang
|. Salah satu definisi dari daerah Dedekind dan contoh - contohnya.

2. Beberapa karakteristik dan daerah Dedekind.

1.3 Pembatasan Masalah
Daerah Dedekind memiliki banyak karakteristik. Tetapi dalam tugas
akhir ini hanya dibatasi pada karakteristik dari daerah Dedekind vang dipandang

dari sisi 1deal gelanggangnya.

1.4 Tujuan Penulisan
Tujuan penulisan tugas akhir ini adalah untuk menjelaskan tentang
definisi dan contoh — contoh daerah Dedekind dan beberapa karakieristik dari

daerah Dedekind.

1.5 Sistematika Penulisan

Skripsi ini dibagi menjadi empat bab, vaitu Bab | menguraikan lentang
latar belakang, perumusan masalah. pembatasan masalah, tujuan penulisan dan
sisternatika penulisan skripsi ini. Sedangkan pada Bab 11, berisi teori—teori dan

definisi yang mendukung pembahasan dalam permasalahan yang akan dibahas.

Kemudian. pembahasan serta penyelesaian permasalahan dalam penulisan skripsi




BAB IV

KESIMPULAN

4. | Kesimpulan

Berdasarkan pembahasan vang telah dilakukan pada bab sebelumnya. maka
diperoleh kesimpulan bahwa
1. Misalkan R daerab imtegral komutatif dan [P(R) lapangan hasil bagi
dari R. Maka R adalah dacrah Dedekind jika dan hanya jika
a. R adalah Noether,
b. R tertutup secara integral di (J(R).

¢, Semua ideal prim tak nol dari R adalah maksimal.

2

Bilangan bulat Z adalah dacrah Dedekind.

Dacrah ideal utama adalah dacrah Dedekind.

Lad

4. Jika setiap ideal tak nol dari gelanggang R adalah ideal vang dapat

dibalik. maka R adalah daerah Dedekind.

4.2 Saran

Untuk mendapat karakteristik dari daerah Dedekind yang lebih lengkap
penulis menyarankan untuk membahas dan menjelaskan teorema berikut.
Setiap ideal tak nol duri R merupakan hasil kali ideal — ideal prim hingga yvang

tunggal ".|10]
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