


ABSTRAK

Pada tulisan ini akan dijelaskan proses pembentukan gelanggang hasil bagi
yang berbentuk

T
5‘1R={EJrER,S'ES}

dimana R merupakan gelanggang dan S suatu himpunan multiplikatif.

Karakteristik ideal dari gelanggang hasil bagi §™'R yaitu, ideal dari $'R

berbentuk S™'/ dengan [ ideal dari gelanggang R, dan ideal prim dari S™'R

berbentuk S7'P dengan P ideal prim dari R. Juga akan dibuktikan jika
gelanggang R Noether maka S™IR juga gelanggang Noether.

Kata kunci : Aljabar, Teori Gelanggang, Teori bilangan, Aritmetik, Fraciion




BARBI
PENDAHULUAMN
1.1 Latar Belakang
Suatu lapangan hasil bagi dari suatu dﬂcl'a'tl‘: integral merupakan lapangan
terkeeil yvang mengandung dacrah integral tersebut T'-..f'EiHaEnya daerah integral

bilangan bulat Z yvang terkandung dalam lapangan bilangan rasional @@. Perhatikan

bahwa setiap unsur di @ dapat ditulis dalam bentuk E denganp,q € Zdang = 0,

sedangkan setiap lapangan L yang mengandung Z akan mengandung semua unsur

yvang berbentuk 5 dengan p,q € & dan g # 0. schingga sctiap lapangan vang

mengandung £ akan mengandung @@L Dengan Kata Tain. @ merupakan lapangan
terkecil yang mengandung Z. vang dinamakan lapangan hasil bagi dari daerah
integral 7.

Setiap daerah integral dapat disisipkan kedalam lapangan hasil bagi
dengan cara vang serupa dengan penvisipan himpunan bilangan bulat kedalam
himpunan bilangan rasional. Kemudian dengan memperumum hal diatas, ternyata
selangeane komutatif' jupa dapat disisipkan kedalam eelanggane hasil bagi.
Dalam tulisan ini akan dibahas bagaimana pembentukan gelanggang hasil bagi

dari gelanggang komutatif. kemudian juga akan dibahas struktur ideal dari

gelanggang hasil bagi tersebut,




1.2 Perumusan Masalah
Permasalahan vang akan dibahas dalam tugas akhir ini adalah bagaimana
mengkonstruksi suatu gelanggang hasil bagi dari gelanggang komutatif, juga

dijelaskan tentang struktur ideal dari gelanegang hasil bagi tersebut,

.3 Pembatasan Masalah
Pada tugas akhir ini penulis membatasi permasalahan pada pelanpgpang

komutatif dengan unsur kesatuan.,

1.4 Tujuan
Tujuan penulisan ini adalah untuk menjelaskan pembentukan gelanggang
hasil bagi dan sifat-sifat idealnya, juga akan dibuktikan jika suatu gelanggang

Moether, maka gelanggang hasil baginya juga Noether.

1.5 Sistematika Penulisan

Sistematika penulisan tugas akhir ini adalah sebagai berikut : bab |
Pendahuluan berisi latar belakang, perumusan dan pembatasan masalah,  wujuan
penelitian dan sistematika penulisan. Bab 11 Landasan Teori, berisi teori-teori
herupa definisi, teorema dan keterangan yvang diperlukan dalam pembahasan. Bab
111 Pembahasan, berisi pembahasan tentang gelangeang hasil bagi dan struktur

idealnya. Bab 1V Kesimpulan. berisi kesimpulan-kesimpulan dari pembahasan.

|
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BARITY

KESIMPULAN

Herdasarkan pembahasan  pada  bab  sebelummnya, maka diperoleh
kesimpulan bahwa :
L. *yMisal B suatu eehingeang dan § suati himpunan muitphikani dari R.
*) Defintsikan relasi ckivalen pada R x 5, yaitu
(a,s)~(h t)<= Iu €5 berlakuu {ﬂt— hs) =0
ditiik setiap a, 0 € A dan 5,L € 5.
#) Kelas ekivalen dari B X 8§ dinotasikan dengan E
kelas (o 5) = {{b,t) € R x §{{(a,s)~(h,t)] € ~}
*) Himpunan semua kelas ekivalen dart R X S terhadap ~ ditulis 5 ' &,

j\;L-IIH.‘:' LRi= —i-"‘— R.se8

|
*) Definisikan operasi penjumlahan dan perkalian pada S7* R, yaitu

Q; @y aihy+ azbs
TR T h b,

a; a; 44,

[ b
*) §71 B dengan penjumlahan dan perkalian adalah suatn gelangeang
komutatil dengan unsur kesatuan, dilambangkan dengan S 'R

dinamakan dengan gelanggang hasil hagi,

" RV EO—— i

2. Pemetaan ¢, : B — S7'R vang didelinisikan dengan . (a) = T untuk
seliap a € # adalah homomortisma gelanggang satu-satu.

3, Karakteristik dari ideal gelangpang hasil bagi S™'R adalah




= Terdapat kKorespondensi antara wdeal dari R dan ideal dari 51R,

vaitu untuk setiap [ideal dari R lerdapat suatu ideal S™'1vang
merupakan ideal dari ST'R dan untuk setiap Jideal dari S7'R

terdapat @, () ideal dari R,

Jika [ suatu ideal dari R. maka 5711 = §7'R jika dan hanya jika

o Setiap ideal dari SR berbentuk S densan [ ideal dari R.

e ldeal prim dari $7'R berbentuk 5P dengan P ideal prim dari R.
4. Jika gelangga

ggang [ adalah Noetherian dengan ideal J di R maka

celangeane hasil bagi §7'R dengan ideal §71

di 7R jugh Noetherian.
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