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ABSTRACT

The formula 37 = P = of the Pythaporas theorem
state that the yuadratic sum of two side. x and v, of the nght mriance
AY R be egual 1w the square of the third side, 1. Uhis research shows
that the Pythagoras theorem can be extended 1o summing the anea of
the region bounded by continous functions on certain intervals x, 3
and r. This result is obtained by using the equivalem relation on the
regian

PENDAHULUAN

salah saw sifal dalam imu geometri bidung datar vang sangar
terkenal adalah sifar Pyihagoras untuk segitioa siku-siku (Gambar 17,
vang mengeunakan persamaan

x + 3 = 1)
Andaikan disctiap sctiap sisiosegitips XYR. dilukis seg
empat seperti terlinat pada Gambar [, Beswrgn dolam persamaan (1)
merupakan peajumlahan fuas dea bush sepiempal vang masing-
masing mempunyai sisi & dan v, dempan luas salu segi smpal yang
sisinya adalah r. Kalay dilakukan pengamatan denpan lebih seksama
gkan terlthat bahwa adanya kesetsraan ketipa segi empat tersebul.
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Cambar |

Dari refercnsi (Cotexer, 19807 dan  {Herstein, 1975)
diketahyn bahwa lubungan kesctaraan mempunyil sifat relleksif,
simetris  dan trangitif Jika hubungan  kesetaaan  fersebul
dikembangkan wntuk bangen bidang vang tak leratur, seperti halnya
kerika menchitung Juas bangun vang menggu-nakan mlearnl teniu
mika masalsh vang muncul adalal: jika pada seuap sisi gepitinn
siku-siku XYR dilukis bentuk bangun hidany, rumit {tzk leratur),
apakah masih terdapat Reterkaitannya dengan - sifat  Pythagorss
{Persamaan 1},

Untuk memecaiikan kasus ing, penulis snerancang lrentuk
ctudi kasus dan kemudizn menarik suaty kesimpulan wmum emang
tentang kasus tersebut,

Hasil studi kases dan penslitian vang dilakuken,. akan menjawsh
masalgh vang dikemukan, Jadi sasaran yang inrin dikemukakan
dalam tulisan ind adaleh: dengen mengpunakan prinsip hesetarain.
tize beniok luas banpgun lik teralur yang terhait dengan sisi sepitigi




siku=siko XY Juds salab saiu basgaun mervpakan peijumiaban dar
dua luas bangun vang luinnva

STUDI KASUS DAN HASIL

1. Jika kedus roas persamas (1) dikalikan dengan konsiant
A = — maka didapal
i
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M+ dy- = gy (2
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3 & ¥ P I .
Besaran 4 [ _!q_'l.-’ dan -’4-.?' merumtkan luas

-

dari lingkeran vang bergaris tengah x v dan r ( pada Gambar 2
digambar setenzah lingkaran

Gambar 2

2. Misalkan pada segi tiga siku-siku XYR (gambar 2} dilukis
setengah lingkeran, Dengan mengalikan kedus ruas persamaan (11
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dengan konstanta 3 akan didapat bentuk:
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Giambar 3

8 Misaikan  pads segitign sikuesiiu XYR dilukis seritiga-
sepitiga lain vang mempunyii sifat sebangun, Misalkan setisp
senitiga o mempinyal sudul-sudut o, 5 dun & (seperti 1erlihat
pada Gambar 3). Jika o merupakan sudut vang tesletak didepan stsi-
sisl semitian siko-sike XYR, maks Juss seitiga baru dengan salah
satu sisinya x adalah

R e
Eﬂ'&lﬂ'-If:lil—-:'hul ini demean mudah
2 sin &

denpan nilai A = 1
dapat ditunjukkan mengpunakan kalkelu peametr  sederhani).
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Faktor k merupakan supto konstama. Jika kedus ruas persamaen (1)
dikalikan dengan faktor K maka diperoleh:

Ay v Ky = Kr ()

Masing- masing komponen pada  persamazn (33 adalal Jues
semiliza yang  bersesuaian  dengan  sisi-sisi ox v dan o Ini
menyimpulkan bahwa penjumlaboen hangun vang bersesuaian denpan
stsl x dan v adelah sama dengan luas bangun vang bersesvaian
denoan sisir.

Hubungan kesetaraan

I. Hubunpuan kesetarasn pada selang,
Defmisi © dua selang dikatakan setasa jika kedua selang
ferselil mempunyil pagjans vans sama.

Contoh ¢ selang 0 = 5 g b 1] don  selang

PR 2.1
45 =f g v, adalah seiara,
x.

1. Hubunpan kesetaraan pada fungsi
hisalkan f sualy - [ungst  kontinu pada selang
A
0 £ | = A, dan j—-"x suate fungsi kombind pada

selane 0 £ 1 £ X

Fungsi 7 dikatakan selara dengan -Fr jika dan hanva jiks
+ % .

F - I_E_;".;L.'] untuk seligp £, U 5 ¢ £ 4

A Xy X )

i Hubungan kesetaraan pada luas dacrah
MWisalkan ﬂ.t. = ﬂ-‘-’-tfx:gx.} suptu dacrah  pads

mdang-xy vang dibatasi cleh:




L. Funzsi _}(v-..*.': dun g (%)

Al ]

2 Geans o x=0dan ¥ = .

D= _f_:}T {_FI_.G‘_ | suaty daerah pada bidang-xy
wang dibatas) oleh: i

I Fumngsi _FI dan C]:T

2 Garis x=0dapnx = 1,

Diefinisi ; Daerah [} setars dengar DT jika dan hanya
A Aoy

g h ]
ki J'f selary dan @ setard
_1 b H T B F X5 = [l X G}'I

Rerdasarkan hasil studi kasns dan dengan memperhiatikan
Tiebungan kesetaraan dua lups deerah vang dibatas: oleh dua fungs:
komting pada suat seleng & = £ = 3 mika gitar Pylhagoras

_1-' + 'L:- - r: , dimodifikasi menjadi sifat heskut ini,

hiisalkan funes f dan & memenuhi hobungan f
Rl xy " o

£ .tk setiap 0 = ¢ =y, dan luas daerah [

adalih
£

i ;
Jr.l‘f.t.'gx] = !fol—g | i

=
[t

Moditikast sifat sersebut dinvatakan sebagat berikul.

Gifar 1+ Misalkan peda suatu segitiga siku-siku berlaku bubungan

"
B

yi o+ PYo= P vang masing-masing hesaran x, ¥ dan r,

- %
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metupakan panjang sisi-sisi segitpa siku-siku XYR. Jika luns
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Gaerah lef g i, I_{FI -'G.' dan .i.l_f]l 't?.' masing-masmng

saling setara maka berlaku hubungan
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Safar 2:
Jika sifar pythagoras untek segitipe sebarang berlakn mukem kasmus

] a )

¥ o= x = ¥ - Ixycos o dengin o merupakan
sudul apit sisi % dan v, make berlaku hubungan:

SO

Lol = Uf g)+ LE,G - 2250 L)
r
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KESIMPULAN

Jike kite dapat membangun soatu kesciaraan Juas bidang paca budang
kariesian, baik heramren ataupun tdek beramren yang terkut dengan
filar %, v dan ¢, sang merupakan sisi-sist segitiga sx0-siku XY R
maka dapat diperolel suatu hasil bahwa penp mlahar Jues Bidang
vang Leskait dengan nilal % din acdalah somi dengan buns bidang
yang teckail dengan mila 1

Penelitian ini mesil imamekin diperivss untuk kemangriman-

kemunakinan vane lain ( perluasan wntuk ruang § )
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