KRITERIA POLINOMIAL TAK TEREDUKSI DI SUATU

GELANGGANG POLINOMIAL

SKRIPST SARTANA MATEMATIK A

{Mch

NOFIRMAN
(1 134 023

JURUSAN MATEMATIKA
FAKULTAS MATEMATIKA DAN ILMU PENGETAHUAN ALAM
UNIVERSITAS ANDALAS
PADANG
2006



ABSTRAK

Polinomial di suatu himpunan polinomial ada yang tereduksi dan ada veng =6
tereduksi, Polinomial f{x) = R[x] dengan derajat positif dikatakan tak tereduks o
gelanpoang R x] apabila tidak terdapat polimomial hix} dan glx) di Rlx] sang
berderajat positif vang memenuhl  f{x) = Axigdx) . Penulisan ind bertujuan untuk
melihat kriteria polinomial tak teredukst di svatn gelangpang polinemial. Kriteria

kriteria ini dilihat berdasarkan koelisien—kochsien yang ada di polinomial dan ada
juga yang berdasarkan derajat polinomial.

Kata kunei @ gelangoang, polinosmial, polivonial wak tereduks!
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BAB I

PENDAHULUAN

1.1 Latar Belakang Masaltah
Sebuah fungsi f dischut polinomial jika fixl=a, +a v+ +a x Crax”

dengan s adalah bilangan bulat tak negatif dan bilangan o, a.a,..00 g, adalah
konstanta yvang disebut keefisien polinomial. Bilangan @ bisa himpunan hilangan
seperti B, £ O atau . Himpunan dar semua polinomial denpan koefisien -
koefisien dari gelanpeang & dengan pecbah v ditulis .I'?E:r:]. Himpunan polinomial di
H[I] dapat membentuk suatu pelangpang, vang kemudian discbut dengan gelanggang
polinomial,

Suatu fungsi Flx) vang merupakan anggota dari suatu gelangoang polinomial
dikatakan tereduksi, jika f{x)=h(x)glx). dimana ffx) dan glx) jupa merupakan
anggota dari gelanggang polinomial tersebut. Mamun jika fx)2 bix)e(x) maka
fungsi #(x) dikatakan 12k tereduksi.

Apabils diketahui apakah sebush polinomial, misalkan plx). tereduksi atau
tak tereduksi di sustu gelanggang polinomial, maka dapat ditentukan apakah p{.r]

memiliki akar atau tidak, Apabila pr) tak rereduksi di gelangpang polinomialnys

maka plx} tidak mempunyai akar, Contobnva pada polinomial plx)= v +x+06



merupakan palinamial teredokst i pelanggrang E[_r]. karena l,r_l{_v:]l= {_-.-—Z:I{_-c-.-_'ﬁj'l
dengan l[.':—l] dan {.1'—3} angpota I:'[.'r}. dam akarmya adalah 2 dan -3.

Dengan adanya polinomiz]l tereduksi dan wak  tereduksi ini penulis
menganggap perly ada pembahasan khusus tentang polinomial tereduksi dan tak
tereduksi. Oleh karena polinomial tereduksi tidak menimbulkan masalah dalam hal
pemtakioran. maka untuk penulisan int dibzhas tentang polinomial 1ak tereduksi.

Lintuk memutuskan apakah scbuah polinomial tak tereduksi merupakan suatu
hal wang tidak mudah. Oleh karena ity diperlukan kriteria — kriteria  vang hisa
menjelaskan  sebuzh polinomial tak tereduksi,  Sehingga dengan menggunakan
kriteria — kriteria  terschut, dapat mempermudsh dalam menentukan apakah sebuah
polinemial tak tereduksi ataun 1idak tereduksi,

1.2 Perumusan Masalah

Permasalahan vang dibahas dalam tulisan ini adalah  diberikan  sualu
pelanggang polinomial, kemuedian diselidiki polinomial — polinomial didalamnva.
schingea diketahui apakah polinomial — polinomial tersebut tereduksi atan 1ak
lereduksi, Kemudian dart sini akan dilihal kriteria polinomial tak tereduksi.

1.3 Pembatasan Masalah

Pada tulisan in1 akan dibatasi permasalahannys hanva pada polinomial tak

tereduksi dan gelanggang polinomial vang berkaitan dengan pelinomial tak tereduksi

sepertl pada dacrah integral, pelanggang pembagi dan pada lapangan.
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BAB IV

KESIMPULAM

Jika R pelanggang maka Rlx| juga gelanggang. vang discbut dengan
pelangeang polinomizl,  Sebuah polinomial fix) = R[x] dikatakan tak tereduksi
di #[x] jika Fx) tidak bisa  dinyatakan sebagal hasil perkaban dua atau lebih
polinomial di #[x]. Kriterisg-kriteria yang dapat digunakan untwk menunjukkan
sebuah polinomial tak tereduksi di suatu pelanggang polinomial yait

Sebuah polinomial #(v)dengan koelisien di 2, wk tereduksi atas ¢ jika ada

sehuah bilangan prima p. dimana p membagi semus koehsien #ix) kecuali

koefisien utama dan p~ tidek membagi o, .

I

Palinomial  f{x)e Q[.T] tak tereduksi atas (), Maka umuk setizp bilangan
ae (. polinomial x+a) juga tak tereduks atas 0,

Paolinamial .f{.‘r b=l x+--dnr 1 d engan p adalah bilangan prima positit.

¥

maka (x) tak terduksi alas 2.
4. Misalkan # adalah sebuah daerah fakiorisasi tunggal dengan lapangan
kuasien £ dan f{x) e 8x] polinomial primitil dengan derajat posidf . Jika

Fixy tak tereduksi di R[], maka f(x) tak tereduksi di Flx].
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