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ABSTRAK

Sistem bilangan riil sebagai lapangan terurut lengkap memiliki strukiur vang
komplil. Sebagai lapangan terurat lengkap himpunan bilangan il memiliki
karakieristik vang tidak dimiliki oleh himpunan bilamgan lainnyva. Pada talisan ini
akuon diperfihatkan sitat - sifal hilangan riil sebagai lapangen terumt lengkan.
selanjuinya akan dibuktikan ketunggalan strruktur sistem hilangan il sebagni
lapangan terumt lengkap, dengan memperlibatkan untuk setiop lapangan torurut
lenghap isomorfik uratan denpan himpunan bilangan riil .

Kata Kunci : Sovtem bilangan viil | Lapangan Terur Fengkap, fsomoriik wrnian,



BAR 1
PENDAHULUAN
1.1 Latar Belakang Masalah

Setiap sistemn bilangan pasti memiliki stroktur secars aljzbar, diantaranya
grup. ring, dagrah integral. lapangan, lapangan terurut, lapangan weruna lenpkap |
Struktur sistem bilangan vang berbeda — beda inilah vang melahirkan sifat — sifal
dan karakteristik dari masing — masing sistem bilangan tersehet, seperti vang
sering digunakon pada pelajoran kalkuolus, persamaan diffrensial biasa, Bahkan
pada bidang Analisis berbagai topik pembahasannya merupakun abstraksi dari
sifat — sifat bilangan . khusunya bilangan riil,

sistem bilangan riil memiliki stroktor yang sangat komplit, Schagai
lzpangan terurut lengkap sistem bilangan ini memiliki sifin — sifat vang tidak
dimiliki oleh sistem bilangan lainnva, diantaranya himpuenan bilanpan il (& )
memuat himpunan bilangan rational (¢ ) dan setiap himpunan bagian wk kosong
dari ® vang terbatas diatas pasti memiliki batas atas terkecil.

Hal ini vang mendasari penulis untuk mempelajari strokiur sistem bilangan
riil. khususnye pade wwlisan ini akan dibukiiken ketungpalan strukiur sistem
bilangan riil.

.2 Perumusan Masalah

Adapun  permasalshan vang  dibahas pads twlisan ini adalah  uniok
memperlihatkan  himpunan bilangan riil sebapai lapangan terurut lengkap.
Selanjutnya akan dibuktiken ketunggalan strukter sistem bilangan rill denpan
membuktikon untuk setiap lapangan terurut lengkap Foisomorlik uritan dengan

himpunan bilangan riil {£ )



.3 Batasan Masalah

Adapun pembatasan dari pembahasan ini vaite ketungealan struktur sistem
bilangan riil vang dimaksud adalah terdapal suatu ispmorphisma urutan dari setiap
lapangan terurut lengkap F ke himpunan bilangan riil {£).
14 Tujuin

Tujuan dari pembahasan ini adalah wntek membuktikan setiap lapangan
terurut lengkap isomorfik urutan dengan sistem bilangan real yang mengakibatkan
ketungealan struktur sistem bilangan riil.
1.5  Sistematika Tulisan

Pada Bab | diterangkan latar belakang penulisan, perumusan masalab,
pembatasan masalah dan tujuan darl penulisan, Pada Bab 11 berisikan landasan
weori yang memuat pembabasan dari Grup, Ring dan Lapangan. teori
Homomorphisma. 1somorphisma dan Epimorphisma, teori Dacrah Intearal terurut.
teori Lapangan teurot dan lapangan terunst lengkap. teori sistem bilangan real
sebagai lapangan terurut lengkap vang berupa defenisi, teorema — teorema dan
contoh. Pada Bab [ merupakan inti dari pembahasan vaitu membahas temang
teqrreima — teorema yang berkaiten dengan pembukiian ketunggalan strukiur sistem
bilangan il sebagai lapangan terurut lengkap . Bab 1V berisi kesimpulan sebagai

penutup dord twlisan ini
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BAB IV

KESIMPULAN

Sebagai lapangan terurut lengkap, sistem himpunan bilangan riil memiliki
sifat — sifar diantaranyva. sifal Keterurutan strektur bilangan, € memuat himpenan
bilengan rasional (@ ) dan untuk setiap himpunan bagian tak nol yang terbatas
dhatas memiliki suprimum.  Selain jtu, pada tulisan ini dapat dibuktikan
ketunggalan struktur sistem bilangan il scbagai lapangan werorw lengkap,
dengan membuktikan untuk setiap lapangan terurur lengkap F lsomarfik urutan
dengan .

Adapun tahap — tahap pembuktian dari ketunggalan strukiu struktur sistem
bilangan riil sebagai lapangan terurul lengkap yaity, 1. Pendefinisian A :®% — F |
= Fungsi & merupakan perfuasan dari lungsi o @ — F,. Ini merupakan tahap
penunjang untuk dapat membukiiken lunpsi 4 sebagai isomorlik urutan dari ® ke
F . vang akan ditunjukksn pada tehap selanjuinya, 3. Fungsi 2 mengawetkan
vrutan. 4. Fungsi A bersifal injektif, 5.Fungsi 2 bersifal surjekeif dan 6.4

bersitat homomorphisma |
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